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Paul Rossier. Quadrangle complet et orthocentre d’'un triangle.

Tout d’abord, démontrons une réciproque du théoréme de De-
sargues sur l'involution engendrée par un quadrangle complet: sur
une droite d, soient A, et A,, B, et By, C; et C, trois paires de points
en involution; il existe une infinité de quadrangles ABCH tels que
les cOtés opposés passent respectivement par les points de ces paires.
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Pour le montrer, choissons arbitrairement un point A et joignons-le
a A,, B, et C;. Sur AC,, choisissons B et menous les droites BA, et
BB,. Appelons C l'intersection de AB, avec BA,. Les droites BB,
et CC, se coupent en H. Les c6tés du quadrangle ABCH coupent la
droite d en six points en involution. B, et B,, C; et C; en sont deux
points correspondants; ils la déterminent. Cette involution est celle
qui est donnée. Le coté AH du quadrangle ABCH, opposé a BA,,
passe donc par A,.

Supposons que la droite d est la droite impropre du plan de la
figure et que 'involution considérée est celle engendrée sur elle par
un faisceau de droites perpendiculaires. Dans le quadrangle, distin-
guons le triangle ABC. Les paires de c6tés opposés du quadrangle sont
constituées par un coté du triangle et la hauteur correspondante.
Ces hauteurs passent par le sommet H du quadrangle; ce point est
I'orthocentre du triangle ABC.

La démonstration précédente ne fait aucun appel a la notion de
longueur. Elle repose sur un théoreme projectif et sur le fait que la
relation engendrée sur la droite impropre par des droites rectangu-
laires est une involution.

Dans les ouvrages de géométrie élémentaire, on trouve trois types
de démonstrations. La plus ancienne repose sur des considérations de
similitude. Une plus récente, due a Gauss, fait usage des propriétés
des médiatrices des cOtés. Ces deux raisonnements supposent admise
la notion de longueur d’un segment. Enfin, il y a un peu plus d’un
demi-siecle, Gérard a donné une troisieme démonstration basée sur
des propriétés des bissectrices des angles et indépendantes du postulat
des paralleles.

Du point de vue de la théorie des constructions géométriques, les
notions de droite impropre et de perpendicularité sont caractéris-
tiques de la géométrie de I'équerre dont I'emploi est limité au glisse-
ment et au retournement. Notre démonstration ne fait appel qu’a ces
deux opérations.

Ajoutons qu'il est possible d’introduire au moyen de l'équerre
les notions de milieu et de médiatrice d’'un segment quelconque. Mais
la démonstration de la convergence des médiatrices d’un triangle fait
usage de la transitivité de la congruence des jambes de triangles iso-
celes de sommets communs. Un procédé simple de démontrer cette
transitivité est d’inverser la démonstration de Gauss et de constater
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que les hauteurs d’un triangle sont les médiatrices du triangle obtenu
en menant par chaque sommet la parallele au coté opposé. Ainsi,
dans la géométrie de 'équerre, c’est le théoréeme de l'existence de
I'orthocentre qui conduit a celui de la convergence des médiatrices
des cotés d'un triangle.

J.-M. Cottier, P. Denis, M. Philippe, D. Roux — Construction
d’un spectrométre a neutrons. L1025 oV

1. INTRODUCTION.

Un spectrometre & cristal pour neutrons lents est un complément
indispensable d’un réacteur nucléaire.

Celui décrit dans cet article a été réalisé au lLaboratoire de
recherches nucléaires de 1'Institut de Physique de Geneve pour un
réacteur AGN 201-P. Les résultats obtenus montrent que méme un
réacteur ne fourmssant- qu’'un faible flux de neutrons peut étre doté
d’un tel accessoire et devenir ainsi un précieux auxiliaire pour la
recherche.

Un spectrometre a diffusion neutronique est un appareil qui,
utilisant la diffusion cohérente des neutrons par les noyvaux des
atomes d’un cristal unique, produit un faisceau de neutrons mono-
chromatiques aux fins d’expériences.

Le faisceau diffracté suit la loi de Bragg:

nh = 2d sin 0

dans lequel

n est 1'ordre de diffraction

A la longueur d’onde de Broglie des neutrons

d I’espace entre les plans cristallins

0 I’angle d’attaque du faisceau de neutrons par rapport a ces
plans.

Lalongueur d’onde A est liée a la vitesse par la relation de Broglie:

h

me

ou ¢ est la vitesse du neutron et m sa masse.
En faisant varier ’angle d’attaque du faisceau, on obtient des
neutrons monocinétiques de diverses longueurs d’onde, done d’'éner-



	Quadrangle complet et orthocentre d'un triangle

