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MELANGES ET CORRESPONDANGE

Sur le théoréme de la progression arithmétique de Dirichlet

A propos d’une communication de M. Léon Aubry,

par M. Marius BEparina (Génes).

Dans une Note ' présentée au Congres de I’Association frangaise
pour I'avancement des sciences (Strashourg, juillet 1920), M. Léon
AUBRY croit constater une erreur dans la démonstration que donne
Dirichlet du théoréme suivant: « Toute progression arithmétique dont
le premier terme et la raison sont premiers entre eux, contient une
infinité de nombres premiers. » ,

Or, les considérations sur lesquelles M. Aubry base sa remarque, ne
sont pas justes.

Dirichlet établit 1'égalité fondamentale (Jour. de Liouville, t. 4,
1839, p. 396):

n— 1t _y cu'/i
1 — —1— e

S

7

=L , (1)

dans I'hypothése s > 1. Par cette egalité, avec des raisonnements
rigoureux, toujours dans Phypothése s > 1, il déduit (p- 411, ou

s=14+p, 0> 0)
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Ici Dirichlet passe & la limite pour p = 0. Aprés ce raisonnement
on a le théoréme.

La valeur de s dont M. L. Aubry parle, sans préciser, est .s = 1,

! Voir le résumé reproduit dans Ens. math., t. XXI, nos 3-4, p. 211.
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c’est-a-dire p = 0. Maintenant dans 'expression (2), démontrée pour
p > 0, passant & la limite pour p = 0, tous les termes doivent étre
étudiés séparément, et apres les conclusions qui s’y rattachent, on
ne doit plus penser & la relation (1) et & celle dont elle a été déduite,
toujours dans '’hypothése s > 1. De plus il faut observer que Dirichlet
démontre, et n’admet pas, comme dit M. Aubry, quelim log L, =+ oo
(p. 598, § 11). s=!

Lobjection de M. L. Aubry, qui consiste dans Pexamen des rela-
tions dont on déduit (2), pour s = 1, n’est pas compatible avec les
considérations du passage a la limite, qui suivent ces relations.

Génes, le 27 juillet 1921,
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Académie des Sciences de Paris. — Prix décernés.

Mathématiques. — Prix Francceur (1000 fr.), M. René Bairg, pro-
fesseur a la Faculté de Dijon.

Mécanigue. — Prix Montyon (700 fr.), M. E. Foucut. — Prix
Poncelet (2000 fr.), M. JouGuer, professeur a I'Ecole des Mines. —
Prix Boileau (1300 fr.), M. MaILLET, professeur a ’Ecole des Ponts
et Chaussées.

Astronomie. — Prix Lalande (540 fr.), M. P. STROBANT, directeur
adjoint de 1’Observatoire de Belgique. — Prix Valz (460 fr.), M.
Trousser, astronome a I’Observatoire de Bordeaux. — Prix G. de
Pontécoulant (700 fr.), M. CrOMMELIN, astronome & I’Observatoire
de Greenwich.

Priz générauxr. — Prix Petit d’Ormoy, sciences mathématiques
(10.000 fr.). Le prix est décerné a feu Georges HumMBERT, membre
de I'’Académie, pour I'ensemble de ses travaux. — Prix Saintour
(3000 fr.), M. Pierre Boutroux, professeur au Collége de France,
pour ses travaux sur la théorie des équations différentielles et ses
études sur I'histoire de la philosophie des Sciences.

Fonds de recherches scientifigues. — Fondation Henri Becquerel
(prix de 3000 fr.), M. Camille Frammarion, directeur de I’Observa-
toire de Juvisy, pour 'ensemble de son ceuvre scientifique.
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