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MÉLANGES ET CORRESPONDANCE

Sur le théorème de la progression arithmétique de Dirichlet
A propos d'une communication de M. Léon Aubry.

par M. Marius Bedarida (Gênes).

Dans une Note 1 présentée au Congrès de l'Association française
pour l'avancement des sciences (Strasbourg, juillet 1920), M. Léon
Aubry croit constater une erreur dans la démonstration que donne
Dirichlet du théorème suivant: « Toute progression arithmétique dont
le premier terme et la raison sont premiers entre eux, contient une
infinité de nombres premiers. »

Or, les considérations sur lesquelles M. Aubry base sa remarque, ne
sont pas justes.

Dirichlet établit l'égalité fondamentale {Jour, de Liouville t 4
1839, p. 396):
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dans l'hypothèse s > 1. Par cette égalité, avec des raisonnements
rigoureux, toujours dans l'hypothèse s > 1, il déduit (p. 411 où
5 1 + P, P > 0)
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Ici Dirichlet passe à la limite pour 0. Après ce raisonnement
on a le theorème.

La valeur de s dont M. L. Aubry parle, sans préciser, est .s 1,

1 Voir le résumé reproduit dans YEns. math., t. XXI, n°* 3-4, p. 211.



CHRONIQUE
c'est-à-dire p 0. Maintenant dans l'expression (2), démontrée pour
p > 0, passant à la limite pour p 0, tous les termes doivent être

étudiés séparément, et après les conclusions qui s'y rattachent, on
ne doit plus penser à la relation (1) et à celle dont elle a été déduite,
toujours dans l'hypothèse s>1. De plus il faut observer que Dirichlet

e^98^r§ 11^ n aC^me^ PaS'comrne dit M- Aubry, que lim log L0 -j- oo

L objection de M. L. Aubry, qui consiste dans l'examen des
relations dont on déduit (2), pour s 1, n'est pas compatible avec les
considérations du passage à la limite, qui suivent ces relations.

Gênes, le 27 juillet 1921.
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