
Objekttyp: Abstract

Zeitschrift: L'Enseignement Mathématique

Band (Jahr): 43 (1997)

Heft 1-2: L'ENSEIGNEMENT MATHÉMATIQUE

PDF erstellt am: 21.07.2024

Nutzungsbedingungen
Die ETH-Bibliothek ist Anbieterin der digitalisierten Zeitschriften. Sie besitzt keine Urheberrechte an
den Inhalten der Zeitschriften. Die Rechte liegen in der Regel bei den Herausgebern.
Die auf der Plattform e-periodica veröffentlichten Dokumente stehen für nicht-kommerzielle Zwecke in
Lehre und Forschung sowie für die private Nutzung frei zur Verfügung. Einzelne Dateien oder
Ausdrucke aus diesem Angebot können zusammen mit diesen Nutzungsbedingungen und den
korrekten Herkunftsbezeichnungen weitergegeben werden.
Das Veröffentlichen von Bildern in Print- und Online-Publikationen ist nur mit vorheriger Genehmigung
der Rechteinhaber erlaubt. Die systematische Speicherung von Teilen des elektronischen Angebots
auf anderen Servern bedarf ebenfalls des schriftlichen Einverständnisses der Rechteinhaber.

Haftungsausschluss
Alle Angaben erfolgen ohne Gewähr für Vollständigkeit oder Richtigkeit. Es wird keine Haftung
übernommen für Schäden durch die Verwendung von Informationen aus diesem Online-Angebot oder
durch das Fehlen von Informationen. Dies gilt auch für Inhalte Dritter, die über dieses Angebot
zugänglich sind.

Ein Dienst der ETH-Bibliothek
ETH Zürich, Rämistrasse 101, 8092 Zürich, Schweiz, www.library.ethz.ch

http://www.e-periodica.ch



L'Enseignement Mathématique, t. 43 (1997), p. 93-132

LA SOMMATION DE RAMANUJAN

par B. Candelpergher, M. A. Coppo et E. Delabaere

RÉSUMÉ. Il s'agit de donner une présentation rigoureuse de la méthode de

sommation de Ramanujan et d'étudier les propriétés de cette sommation.

1. Introduction

Au début du chapitre VIII de ses Notebooks (cf. [B 1 ]), Ramanujan

introduit un procédé de sommation des séries basé sur la formule sommatoire

d'Euler-MacLaurin. Plus précisément, Ramanujan se sert de la formule de

développement des sommes partielles :

^ ß
a(x) dx + ^ ~ dk~1 a(x)

k> 1

pour associer à la série a(n) constante C qu'il appelle la constante de

la série. Ainsi, par exemple, la constante de la série harmonique J2n>\ h est *a

constante d'Euler. Ramanujan observe que la constante C «a de mystérieuses
relations avec la série», et qu'elle est «comme le centre de gravité d'un corps »,
aussi n'hésite-t-il pas à la substituer à la série. Le procédé de Ramanujan,

implicitement employé par Euler pour sommer la série harmonique (cf. [E]),
peut être justifié par des calculs formels (cf. §2).

Dans [H], Hardy étudie ce procédé à l'aide de la formule d'Euler-
MacLaurin, pour des séries liées à la fonction £, en laissant subsister une
certaine ambiguïté sur la borne de l'intégrale.

Dans cet article, on donne une présentation rigoureuse du procédé de

Ramanujan. Pour cela, on introduit un cadre analytique cohérent pour assurer
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